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PRAFATIO.

Um non isapriden in Sevierum Tnfinitayum fpeculd-
tionem incidiffens, prima, cujus fumma pofi Geometri=
cam ProgrefSionem ab aliis jam tracatar mibi fefe of -
ferebat, erat feries fractionym,quarum denominatores
Geosetrica , nuineratores Arithmetici progrefSione
crefeunt : quod ciim Fratri indiciffem , non tantiun
mox idem adinvenit ille, fed & prateves nove cujus
dam fraitionum feriei , cujus denominatores Trigoe
_ nalium, ut vocantur, numerortm dupli evant , fum-
s pervefligavit squam vero & ipfe s cum fignificaflet , poftridic detexi, propo-
fitis ei vicifiin aliis nonnullissque intereas ut clavus clavum trudere folet , occafione.
hic repereram :  Quibus inventis certatim alter alterum fic exercuimss 5 ut
paucorum dierm patio now tantiin. [erieruis illarum 5 quas Cel, Leibnitius
in Adlis Erud. Lip[. anno 1683, M. Febr. & 1683, M. Otob, recenfet nof7,
pauld antex mirati fuimus, fummas dare poffens fed & plura alia ead, non
contemnenda ex gemino duntaxat fundamento inveneliinus, quovsas unkm cor=

[iftit in vefolutione feviei m alias infivitas [evies , alterdm in (ubduclione [eries
ano alterové termino mutilate & [eipsd integrd» Horum vero pracipua ( cim,
covom nibil apud hos quos legi hadlentis, publicatum videvim ) una (& forre al-
terd ) Difputatione enucleanda proponain o pramifis nennillis 5 que paffim
apud alios quoque vulgate preflant 5 Propofitionibus 5 ne illas aliynde pe-
tere opuseffé. Cateviim quante fit neceffitatis paviter & utilitatis hac fivierum
contemplatio , € fane ignotuin ¢ffe non poterit, qui perfpectui babuerit , ejuf~
wicd; feries [acram quafi effe anchoram , ad quam in maxine ardis & difpe
7Ate folutionis Problematibus , ubi omnes alias humani ingenis vares naufvaginn:
paffe , velut ultimi remeds loco confugicn~
dum efbs
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edxiomata fen Poflulata.

1. Omne quantum eft divifibile in partes fe minores.
2. Omniquantitate finita poteft accipimajor.
3. Si quantitas quaepiam multata parte fui aliqui [(ubtrahitur &
feipla integr, reling@itur illa pars.
Propofitiones:
1. Quod datd quavis quantitate minus eft, illud eff non-quantum (eu nibil.

Dem. Nam fi quantum effet, dividi poffet in partes fe minores,

per Ax. 1. nonigitureffer datd quavis qnantitate minus, contra hype.
L. Qued dati quavis quantitate majus eft, infinitum eff,

Nam {1 finitum eflet,illo poflet accipi quantitas major,per Ax. 2o
non igitur quévis datd quantitate foret majus , contrd hyp.,

1. Omnis Progreffio Geametrica continuari potefl per terminos infinitos,

Semper enim fieri poteft: Ut primus terminus ad fecundum, fic
poltremus ad fequentem, & fequens ad alium & alium fine fine in
infinitum ; quorum quidem terminorum nulluszquari poteft velni-
hilovel infinito, cim fectis ad illum praecedens eam rationem habere
non pofler, quam habet primus ad fecundum, contr. defin. progr.

IV, 8ifit ProgrefSio Geometrica quacunque A, B,C, D, E 3 & alia Arithmes
tica totidem terminorum A,B,F,G,H, incipiens ab issdem terminis A & B, evune
veliquorutis finguli in Geormetricd (ingulis ordine fibi ve[pondentibus in Avithmeti-
(4 majores, tertius testio, quartus quarto, ultimus nlrimo, adeque omnes omnibus,

Quia enim A4.B :t B.C: C.D =: D. E. erit per 25. §. Eucl. tum
A+ €52 B 2 (exnat. Progr.Arith, )4+ Fsunde ¢ > F:rum 4+ D>
B+C>B+F2A41+G; undeD>G:mm A+E>B+D>B+G

© A4+ Hyunde E> H Quzerantdemonfir.

V. InProgrefione Geometrici crefcente A, B, C, D, E perveniri tandem po=
tefl ad terminum E quovis dato Z majorem.

Incipiar ab iifdem terminis Progreflio Arithm. 4, B, F, G, H, con~
tinuara quoufque ultimus Hfuperet Z(id enim fieri pofle clare, )tum
verd continuctur Geometrica per terminos totidem, eritque per prae<
ced, poftremus E> B> 2. Q E.D. L

Caroll. Hincin Progr. Geom:. crefcente infinitorum termino-
rum poltremus terminuseft oo , per Prop II. (o eft NotaInfiniti. )

VL. In Progref. Geomerr, decrefiente A,B,C,D,E perveniturtandem ad ter-
winum E quovis dato Zminoreme, Con-




Conftituatur Progreffio afcendens 2,7, X, 4 T; in tatione Bad 4,
quoufque ultimus terminus T fuperet 4, {quod fieri poilz per praeced.
conftar; ) tum continuerur altera defcendendo per totidem tetminos
4, B, G, D, E; eritque vltimus E < dato z, Quia enim Progre(liones
4, B,C, D, E, & T,V, X, T, Z, per eandem rationem 4ad B progrediun-
tur, & terminos numero zquales habent, eritex zquo 4. E:F. 2. fed
4 <T, perconftr. Ergo& E< Z. Q.E.D.

coroll. Hincin Progr. Geom. decrefcente ininfinitum continuata
ultimus terminus eft o, per Prop. I.

VIL. Inomni Progr. Geom. A, B, C, D, E, primus termsnus eft ad fecunduin,
Jfeut fiemina omnium excepto wltimo ad (ieminam omniuin excs pro priro. (A.B::
A+B+C+D. B+C+D+E.) :

: Quiaenim 4, B::B. C::C. D D. E, erit per 12. 5. Eucl 4. B4+
B+C+D, B+C+D+E QE.D.

VIIL Progrefionis Geom. cujufcungve A, B, C, D, E, fuminan S snvenire,

Per praeced, eft 4, B: §—E. §~43 quare convertendo 4.4 = B S—E.

s : Ain A=E, ,,{mA':.E’,_ 5 7
A=E3undes—F 0 T2 &S 0 T ¢ E.(= denotardiffe

ventiam duarum quantitacum,quibusinterferitur,cim non definitur,
*pends utram fit exceflus, ) :

Coroll. i Progreflio Geom. defcendendo continueturin infini-

tum, adeodue ultimus terminus per Coroll. VI. evanefcar, erit fum-

: A . . pou e 3 i e
maomnium d—é: undeliquet, quo pacto infiniti etiam termant ini=

tam fummam conftituere pofunt,

IX. Si Series infinita continud propovtionalinre A,B,C,D,E, &e. de creftat
invatione A ad B, erunt (umime omninsiz terininortin , omninm aemte primo;
ommium demtis duobus primis, &c. etiaim contsnu? proportioiales, & quideiit in
caden ratione A ad B,

Quoniam 4. B::B. € C. D, erit tum 4g. By:: Bg Cf:tum etiam
4 B:t 4<B. B-C i B-C. C-D, quare dividendo fationes xquales pet

A7 Bg., By C : <2
zquales, =L =72 7 7 hoceft per Cor, praec. Summa cmpium ad

omnes fequentes primum ut hi ad omnes fequentes fecundum,
Q.E.D. Et proinde per 19.4. Eucl. fumma omnium ad omnes {er
quentes primum, ut primus ad fecundum. Q E. D,

X Seriei infinite fractionum, E, g---.‘:, Z-i*f;, gfﬁ; &re. qrarim nuincy de
:aresé“ denominatores crefcunt Progvefsione Avithin. ultimus terminus eff fractio
DEHjus numierator & denominator funt communes progrefsiensm diff ventie. '

Ad




Ad hoc analytict inveftigandum confideretur quafius rermi«
nus utcognitus, & vocetur 7 3 numerus verd terminiut quafitus , &
dicatur n 3 eritue ex generatione progreflionis rerminus opratus

atuce : L bt-a . : :

AT 1de - gty 11 . 1
PO rrddd deoque # 21 + —, quod zquaridebetinfinito: & quia
numerator hujus fra&ionis eft finitus ( nam infinitus effe non poteft,
alids t debercrefle ® w3 ideodue effecc-dr, ipfaque aded fraftio nega-
tiva quantitas, quod abfurdum, ) oportet ut denominator fic ®qud-
lisnihilo,ac proinde ¢  dr, & ¢ 2 5, Q.E.D.

Brevilsita : Ex feriei genefi patet, terminum infinitefimumeeffe
atwme we ¢ %
g D == 2 2 QE.D.

Curoll, Summa omnium terminorum , five ultimus primo major
fit minorvé, neceflarid infinica cft ; infiniti cnim termini minori he-
rum duorum zqualesinfinitam dant fummam : Unde a forriori, &c.

X1, - Fraitionis ad aliam vatio compofica oft ex ratione diredanumeratorum &
Teciproca denominator .

A C..AD BC =
Nam =. 7 5= 4D, BC:: 4, C + D. B. QE.D.
XII. Infirie frallionum, quaruns numerateres crefcunt progrefsione Arithise

. .o . A A A C A+2C . AT3C
denoininatores Geometrica 5 aut vie Versa , ut 7. : e ]-’ , aut

—E. .,FGF = A-_g = 4%3 - Si N nomen ordinis ultimi teymini ad ynitatem majoresn
rationein baveat,quam G ad G- Ferit ille terminus ibi fequenti major,bic minot,

1. Hyp. Quia Ni1.> G.G-F,eritconvertendo No N1. < G. F, &
CN. CN-C <G. F. Ergo CN-C: it G>CN in F, ergd fortiuis ( ob
AG> AF) A+ NC-C; in G> A+ CN: in F, hoceft , Numerator termi-
1i Nin > Numeratore termini fequentisin F: Sed ira fe habet ter-
minus & ad rerminum fequentem , per praced: Quare terminus N
major fequenti, & itadeinceps abillo omnes. Q.E.D.

2. Hyp. Inverfis invertendis eodem modo demonftratur.
Cc EGIMO

XML Siinfinite fint fradiones %. 5FHLND? &, quarum nti-
mevatoyes crefeant progre Arithm: & denominatores Geom. erit ultimmus termi-
nis © 4 fin dlls crefiant Geometrs bt Avithim, erit wultignus oo,

1. Hyp. Si primus terminus fecundo non fit major, continuari
faltem poterit Progrefio, quoufque praecedens fuperet fequentem,; pet

Gi i S K 4
preeced, Efto 7= & finc infiniti continue proportionales G, I,

Q: B




0, R, &c. unde proptet H,L,N, b *- erant & ipfee frationes % :

Lid

e G r ™ g &
% g*, &~ qua ob 7 5> 5~ in nihilum tandem abeunt per Cor. V.
: \ B r M D
Quarecum @ > M, R » 0,8c. per[Vimultd magis BT Ry Ol
innihilum abibunt, Q.E.D* :
2. Hyp. Nift primus fecundo minor fit, continuetur progreftio,

-quonfque preecedensfequenti minor fiat, per preec: Eﬁo’% <‘.-~‘;:~ s &

fint infiniti H, L, 5, T, &c¢. =% unde propter G, I, M, O, &c. -,
§ . G M L : s ol G 4
& ipfzfrattiones 7, 1552 79 ¢ proportionaleserunt, quz ob £ < ;
in infinitum. delinunt per Cor, V, Quate ctim §3 N, T > P, &
. : o B AL Y o | . f i D
per IV, multo magis =, -, 0 o &ein infinitum excrefcent, Q_E.D.
X1V, Invenize funimam ferici infinita fraclionum 5 quavum, denomina-
dores crefount progrefSione Geowetrics quicnngue , nneratores Yero progres
dinntur vel fuxtaiioneros naturales 1, 3, 3 4 &6 veltrigonales 1, 3,6y 10, ‘5”5_*
vel pyramidales 1, 4, 10, 30, Gre. ant juxtd quadratos 1y 4., 9,16, &%, aut cubas
1,8,27, 64. & cornmve equemultiplices,
L." §i Numneratoves progrediymtur juxti numeros natuyales: :
Summa invenitur, refolvendo feriem propofitam A in alias inhni-
tas feries B,C, D, B, &c, quefingula geometrice progrediuntur, qua-
L - . A - -
rumque fumme ( fi primam hic excipias ) novam Geometricam pro=
greflionem F conflituunt per IX. cujus quidem, utt creterarum, fum-
ma per Coroll. VIII, reperitur. Enoperationem: "

4, ate, gtzc atze iR ST A By
AfU.z,"f' 7d f'm‘i‘m—-ﬁéc. » B+ CFDHEF &t L

s
By % R 2 ad .
B :06 * bd ) bt + bd3 &e. » Td-b
S BUESR e TP
T bd  bdd i b3 &e. bd-b \Fax .;_._'E_.__ cul ad-
4 o1nQ:d1

S g e - : : :

s A 555 © s | ditus primus termi-

E:D v e Vs __C_ C,‘_ _{;i _tto-
Ll t 4 &¢ 0 ;= t nus o produci

OB v e e o & 0 ¢ Jtius propofite feriei 4

—:z-d cd
: B L oidn ® fummant
2. 8i Numeratores [int juxta Trigonales :

Series propofita G relvlyenda eftin aliam H cujus numerarores
fintjuxa pr&cedentem hypothefin , hoc modo: ©G




€ B, & 180
Cogtatm? si; &6

6 o F wyarsCylie ouCil cd
E+Z;i.{ 6d’:£+5a3&c' mm .]

2c 2c € 2¢

+ 24 24 20 &e g .

L < bi-b  pH® 4;71%53  quandoqui-

3¢ , € 3¢ i
+rat g & gz | dembhze feries ad praced,
4 4 L€y ZCO NN cd
t 8 v |ttt Bt € P 77 Qedes
&c. © & {e habeat ut 4d ad d-1.
3. Si Numeratoves [unt juxta Pyramidales.

Series refolvitur in aliam,cujus numetatores progrediuntur juxta
Trigonales, quaque ad preecedentem feriem {c haber,ut dadd—13

. - . - cd+ | .
unde fumma ejusinvenitur D joome g o Generaliter , fi propofita

feriei numeratores fintjuxea figuratos cujusliber gradfis, ejus fum=
ma fe babebit ad fummam fimilis feriei gradils preecedentis, ut d

ad d- 1 unde reliquarum omnium fummam invenire proclive ad-

modumeft.
4. Si Nusmeratores fiunt juztd Quadratos :
Series L refolvitur inaliam M, cujus numeratores funt Arichme-

-ticé progreiionales, adeodj; juxta primam hypothelin:
c 4c gc 16¢ ]
Log+ it gt s &

p—
[ 4 [ 4 (4

3 cd
+bd} &C.:O m

sttt ia
T %ck'l' 53;31' 337:5&‘:' . 57:-; cdd 20dd
= %&c. o o] g‘?z;;'&'d ¢ ZTI_S\_E:TI
&c. 20 &,

*

3. Si Nioneratores funt just Cabos 3
Series refolvitur in aliam, cujus numeratores funt Trigonalium
{extupli unitate auti; unde<jus fumma juxta fecundam hypothe-
R s cdd 6cd3 eda + 4cdztcdd .
fin invenitur ;s Ty Lo o TV T Exempli loco
fint ferigs fequentes, Numeratorum

Tacurali Ged 3 S
Naturalinum E+++ sTm+;:&°‘ N 2

i 1 L PR TR
Trigonalium 1;'1-4;!-8-1-16-]-3:‘{5«:. o 4

Pyramidaliufn ‘




-

Pyramidalium 1,4, 10 20 35q..
y sttt 08
LERL T S £
Quadratorum s Pyagt :5+3z&°' 26
I8 a7 68, f
Culmrum...:z-i-‘t—_-f-sirm{-;'1 8ece 0 264 :

_ Coroli. Patet,in omnibus hujufmodi feriebus poftremos terminos
i 0 nihilum definere, 8 evanefcere debere ( guod ipfum jam praced.
Prop. deearum uni ex abundanti oftendimus; ) cum alias illarum
{umme finitze efle non pofient.

XV, Invenive fuminam ferici infinite fractionum R , quartm numcratores
conflituunt feriem aqualium ,denominatores vero Trigonaliums , eoramvé eque-
multiplicinn,

. Siaferieharmonict proportionalium N, eademmet multata pri-
mo termino P fubtrahatur, exoritur nova feries Q, cujus denomina-
tores Trigonalium dupli funt, cujusque aded fumma aqualis erit
ipli primo termino feriei Harmonicz N,.per AX. 3.

€ . ., . @ a o a a

Operatio talis: A ferie N 2 B e A + ”&c.

. a a @ a a &
fubtrata feries P » e o 7 &e. 0 N--

- . - . 3 a a a -4 a
relinquit feriem  Q P TR R TTILTY e

a a a a a

feries fcil, fraionum propofita, quarum denominatores funt nu-

meri Trigonales,eorumvé seque-multiplices, :
Obfervandum tamen, non fine cauteld hac utendum effe me-

thodo-; Nam fi i fequente ferie § eadem demto primo termino T

fobtrahatur , prodibic feries Q, qua antea ; nec tamen inde

fequitur , fummam feriei Q, zqualem efle primo termino feriei

S®» 1—’:. Cujus rei ratioeft, quodd,fi ferie § fubtrahitur feries rer-

minorum totidem T, in qué finguli termini poftremum praceden-
tes fingulos primum confequentes in alterd deftruunt,refiduum, hoc
eft refulrans feries Q, evidenter deber adequari primo termino fe-
riei s minus ultimopfius T'; adeodque ipfi primo feriei § abfoluré
2qualis efle nequit, nifi tum cimultimus ipfius T in nihilum. defi-
nit, utk quidem definere perfpicuum eft in ferieP vel N: atnoneva-

nefcit pariter in ferie T vel 5, verim ¢ @ =, per X,Quin iraque po-

cujus duplum R

.y - Za [ a by
tibs fumma feriei @ 0= —Z Ut fuprs, B S




p 30y 28,000 (oS8 68 gy
$ o h Rt odtad e &e.

6a , 74
T 9. gt a2 e e
- zc+ 3c+4c+ 5c+6c &ee
a Y M a a 28 4_ &
—_—F —F—t—f — ——— -
Ox:D zc+ 6c+1zc+20c+§oc&c' :Dc ¢ ¢

SR 74 T e A (e SRR <
XVI. Surima feriei infiniteharmonice progrefSionalitly; + ;+ >+ 2T ;é"w
eft infinita.
Id primus deprehendit Frater : invent namque per praced.
” i e 1 I E . = .
famm§ feriei S+ ¢+ + o + -, & vifurus porrd, quid emergeret
M ferie, T2 e i 4 08
ex ifta ferie, 7+ - + Shiiat &c. fi refolveretur methodo prope
XIV. collegit propofitionis vericatem ex abfurditate manifefti, qua
fequeretur , fi fumma feriei harmonicz finita ffatueretur, Animad~
vertit eninn,
Seriem A,%+5+ <+ =+ ¢+, 8¢ o (fragtionibus fingulis
2
in alias, quarum. numeratores funtrs, 2,3, 4,8¢. transmutatis)
ridl TRl g 3 £ 48 L S : ;
feriei * B, -+t =+ R IE’&‘" 2C+D+E+ F&c

; ol : X 1 1 17
C.;'f’ P el e ;‘f‘a)&& 2 per praec.

) 55 I 1 I el
Da- 'i" 6+ 1—;+ z‘—o+ 3‘5+ ZE,&C.J) C --_;335
1

Eieoo ot —+—+,&c0 D-_2- ¢ 2 G3un-
et SR ¢ 3| de fequi

1 1 I piotigy o
¥ toees s T ;;+ ;‘6“]“;?&'& 0 E-E:D; L Tur , fen...

&ec. » &c. | emG 0 4,

(totum pasti, fi fumma finita eflet,

Ego poftmodiim,cim indiciffer,idem oftenfivé huncin mo-

dum : Summa feriei infinit2 harmonice ;-f.- ;[+ ;I-i- 2, &ec. fupe-
ratdatum quemvis numerum. Ergd infinitaeft, perIf. Eftodatus
numerus N quantumcunque magnus: Abfcinde  principio feriei
aliquot terminos, quorum fumma quet vel fuperet unam unita-
tem numeri N, & a ferie reliqui iterum aliquos abfcinde, quo-
rum fumma aliam anitatem numeri N fuperet , idque fi fieri poffit

reperte toties , quot in numero N funt unitates s {ic termini abfciffi.

omnes fuperabunt totum numerum , multd magis igitur tota feries
$ . . eundem




eundem fuperabit, Sineges, abfifis aliquot reliquos unitatem fu-
perare pofle, efto primus reliquorum , qui poft abfziffionem ulti-

r 4 I 1 1 - .
mam remanferunt, -, & fequentes— , «Tirat;s &< Confti-

» . I 1 .

tuatur ad duos primos terminos - & —— Progreflio Geometrica,
cujus ided finguli polt fecundum termini fingulis refpondentibus
in Progrefflione Harmonici minores funtob denominatores majores,

per 1V. & continuerur hac ufque ad fd ( quod quidem fiet in ter-

minis numero finitis propter 2 numerum finitum ) eritque hac
feries Geometrica ﬁn}ta ® 1, per VIIL Harmonica itaque termino-
tum totidem fuperabit unitatem. Q. E. D.

Coroll. 1. In propofitd ferie initio fumto 3 quolibet termino,
erunt ab illo deinceps omnes, ufquead illum, cujus locus defignatur
per quadratum numeri ordinis primi termini, fimul fumti unitate
majores:: fic termini 2 2do ad 4tum ufque unizatem fuperant, hinc
sto ad 2§tum; hinca 26 ad 676 ( Q: 26 ) hinc 3 677 ad 4¢8329
(Q:677)&c. Namin Geometrici progreflione termini his limiti-
bus intercepti unitateni 2quant ; ergd in Harmonica fuperant, ubi
& pluresintercipiuntur 8 majores ; majores quidem ui vidimus;
plures, quia denominatores terminorum, cim fint minozes quimin
Geometricd per IV, tardiis illos limites aflequuntur.

2. Patet, omnem aliam feriem harmonicam infinitam , fum-
mam quoque exhibere infinitam; ut ex.gr. filoco —:-1- I;-}- ;— + f;&:c.

 § I 1 1

e P + —— &c¢. ubi finguli termini fine

gulorum {ibi refpondentium in alterd, adeoque & omnes omnium,
funt fubmillecupli : naminfiniti pars millefima & ipfa infinita eft,

3. Summa ferici infinitz , cujus poftremus terminus evane-
fcit, quandoque finita eft , quandoque infinita,

4. Sequitur etiam ,{i modd in Geometriam faltum facere per-
miflum eft , fpatium Curvi Hyperbolici & Afymptotis compre-
henlum infinitum effe: Seta intelligatur Afymproros linead cen-
tro 4 in partes 2quales infinitas in punéis B, ¢, D, E, &c, & quibus
ad curvam educantur re@z totidem alteri Alymprotdn parallelz
BM, CN, DO, EP,8c. & compleantur parallelogramma 4M, BN, co,
DP, &c. quz ob bafium qualitatem inter fe erunt, ut altitudines, feu

atrelte BM,CN, DO, EP,&c, hocelt,ut :—, ~ 5 ) ;- &c. ex naturd’

proponatur
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Hyperbola; clim igitur fumima ;-+ o ;--f- :—p&e. infinica oftenfa fit,

erit & fumma Parallelogrammorum 4M, BN, Co, DP &c. infinita,
mulroque magis {patinum Hyperbolicum, quod Parallelogrammis
illis circumfcriptum eft.

XVIL Invenive fumman [erierum Leibnitzianarum , D, H, L. aliarumg,
quarsm denominatoves funt numeri Quadrari aut Trigonales, minuti aliis Qua=
dratis vel Trigonalihws,

Cel, Leibnitius occafione mirabilis {uz Quadraturz Circuli in
principio A&orum Lipf. publicatz,mentionem injicit fummz qua-
rundam ferierum infinitarum , quarum denominarores confticuune
feriem quadratorum unitate minutorum, diffimulato quo €am re-
pereratartificio. En breviter totum mylfterium: '

A ferie . 40 oo AD 31 + 2o §I+ =+ —;&.’c. fubtrahatur ipfamet

demtis duobus }

primis terminis, B ao%ﬁ-i-{- %i— 65+ .:—,&:c. :n A~;—§
relinquitur Cao§+§+;%+£+§$&ch.w‘4—sw;+im-i

& propterex Dm§+§+-l—;-}-;:+3—-;&c.wzc :ni

Aferie yo 600 E @ ; + §+ ;,I-t- ;,+ ;&c. fubtrahatur eadem
demto primo

. I I
termino, o o+ . FO-+ 4 ;-}- £+?-;&c.aa E-1

e 9 =
. . Z z z 2 2
St 42 2 s
relinquitur G ®Z+ L 3‘)‘+6;.1-995£c. ® E-F© 1
) e e et 1 I
& propterea ¢, . H w;+ = i'zs+3?+99"{c’ D -G 0,
e . Bl i 1 1 A ¥
& proinde etiam ¥ oo§+24+48+ 55t ]_z.o&;, ‘-DD_H:DJ”E 0 %

Quod iplum quoque fic oflenditur:
: e oy I B T
I ey o

Adetics e I ®iT 3t ¢t 3+ & fubtrahatur eadem
emto primo

i 1 I I
ferming, « v NNt -4 L, TU.% E

4 é 8+IO+IZ&C' GJL—Z

relinquitur N E

x

ol I
14+43 78 85'?' uo&c. 0 L-M :D;'
1

. : Yo i g 1 _E I  § 1
&proinde »,+0 7 gt Rt T ot ga&e 0 M@z, ut anted.

Memorabile




» 1 . [} L r
Memorabile autem prorsiis eft', qudd fumma feriei b , -+ (¥
1 I I 1 I s 3 . ’
&b o Tt g e (cujus denominatores funt numeri qua-
drati 4,9,16,25,36,8c, unitate minuti)im.nenil:t.u'-E quin & excarptis
per faltum alternis terminis , famma feriei H, + + + = &¢.
=3 at fi ex hic iterum fmphc: faltu terminos loco pan pol"ros

excerpas , ut relinquatur ~+ -!- 5 &e. ejus feriei infinite fumma
el vera magnitudo clrculx nullo numero exprimibilis, fumte vid.
quadrato diametri o %

Cazterim generaliter invenire pofflumus fummam cujuslibet fe-
riei, cujus numeratores confticuunt {eriem 2qualium, & denomina-
tores feriem quadratorum minutorum communi aliquo quadraro
Q. aur eriam feriem Trigonalium minutorum communi aliquo
numero Trigonali T: {i obfervemus, ejusmodi feries nafci per fub-
du&tionem feriei harmonica truncat ab initio tot terminis (quot
indicat ibi duplum radicis quadratz communis quadrati Q, hic
duplum unitate au@um radicis trigonalis numeri rrigonalis T)a fe-
ipsé integri:

Ex.gr.ad inveniendam fummam feriei D, >tz + 27-1-40-1- T &ece
cujus denominatores {unt quadrati, r6 zf, 36,4.9, 64, 8{, &ec.
minuticommuni Quadrato Q... 9,9, 9, 9, 95 9
( cujus Radix Q. 3, & duplumé.) :

s 16,277,460, 572, &G

-  § 4
Lt PR e Aac;-f—f:q‘-;-i- %1- ;-&- é&c. fubtrahatur

eadem multara fex

Z5iax - 1 R T
pnmisrermlms.,. - E:D-+—-§-—+— -}-ﬁ-i-;&c.

9 1o
rel:nqultur......0m5+f5 '5+ + + ~-&c, 04-B»
Tl 9
1{-& ; -]-6302—

3,
’ I
adenquc...,....D:o:—,+:—6 + + + &tcwCaow
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e R
:Rurfu_s pro inveniend4 fummi feriei E, ot Etet o 39&&

cujus denominatores funt Trigonales 1o, 13, 21, 28, 36, 41, &ce
miruticommuniTrigonali T ..... 6,6, 4. 6, 6, 6,
( cujusRadix Trigon. 3.& duplum 4,9y, i5,22,30,39, &¢ F
unitate auctum 7 ) '
A&”c"-‘“’“;-l-} 1-; +-$ +-; tz +; &e¢. fubtrahatur ea-
dem truncata feptem primis terminis
I I I I I i I

telinquiter 607,72 ;7 7 7 7 .7 .
9 st @t ot tatnty & 24-F0

Ted wnr o XU 363
1+zT3+§T§T6+?wI4‘5 y
. | S I I I 1 3 303
adeoques Fo-+ -+ 4Ll 4 L 1o 20430
1 4 _9+17+:z+;o+39++9&c :n?,G 490

Atqueita per hanc Propofitionem inveniri poflunt fummaz fe-
rierum , cim denominatores funt vel numeri Trigonales minuti
alio Trigonali, vel Quadrati minuti alio Quadrato;ut& per XV,

g . 1 . ol 1 I I L I
quando funz puri Trigonales, ut in ferie S &, 3

at, quod notatu dignum, quando funt puri Quadrati, ut in ferie
:- + i 15 15 EIE : 5 ;—S&c. difficilior eft, quam quis expe&averit,
fummz perveftigatio, quam tamen finiram effe, ex alters, qui mani-
fefto minor eft,colligimus : Si quis inveniat nobisque communicet,
quod induftriam noftram elufic ha&entis, magnas de nobis gratias
feret.

Hoc faltem monere adhuc liceat , qudd fpatium Hyperboloide
Cubicali (cujus natura exprimitur perzequationem x x J © aab,hoc
eft, inqui Quadrata abfciflarum ex Afymprotis funtin applicatarum
ratione reciprocs, ) & Afymprotis fuis comprehenfum , eodem mo-

do ex finitd hujus feriei fumma finitum effe demonfirari poit,

quo fimile fpatium in ipsd Hyperbola ex infinita feriei
Harmonicz fummj infinitum
oftenfum eft,

. EIIMETPA.
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L
Sj’mt #e¢ COrpas iufinitum, ita nec atomum days poffe creds, fed
utrumque nudam mentss fitionem effé puto,qua, pofrqudm

corpus corpori aliquandin addidit ademirvé , persafi tanden _
operationis fine fine repetends , omnes multiplicationes wel
 divifiones uno immani faltu tranfilit,ultimamdg, jam factam
¢ffes quam tamen unquam fieri TUPHZRAL 5 meoNnalinds [uppoisit,
L]

Vacuum eomodo quo concipi & nobis folet s necelfariv datur.

Hinc vacus metns inepté natura affingitur , nec ullins phanomes
i narurals caufa effe poteff. -

Fluviorum alvei non  pofflunt effe perfei?s hovizontales, fed
requiritnr in illis ad minimum unios pedis declivisas in il
liari: unde & fluminum offia ipforum [eaturiginibzes, Ocea=
nus & loca maritima regionibus mediterramess neceffario de-
prefsiora funt.

V.

Hine very now levis controverfia, gﬂé Vi dque ex Oceano 5w al-
sifsimorum montium cacumina revebantur Fruftra falten
illi fant , qui exiftimant, hoc ad eundem modum per anguffos
terre meatiis ¢ canaliculos fiers pofse quo videmus, ligue-
rem intra graciliores filtulas altiss afsurgere, quam confi-
fit externi liguorss fuperficies.

; VL '

Solutio guaftionum circa fouram o fitum Iridis 5 quams an-
rehic in rore prati confPexir Chrift, Menzelius s Ut refert in
Ephem. Nat. Curios: An. 1686. & gud in re omnivm cu-
Jresque loce Mashematicorum opem inaplorat, facilis eff, nullog,
Archimede indiget. Naml. [; Solialtituds < 42.gv. Ires

,?‘.




apparebit Eypevbolica: i 42.gr. Parabolica : fi > 42 El-.
liptica ; fi 90, Circularss. II. Axis Iridis perpetud off in li-
_ med umbra intucntis hominis. IlL Elevatione oculi fuprd ter-
raplanitism famtd proradio , diffantia proximi vertiis Cont
Sfettionis 8 loco [ationis, coft Tangens differentia inter 48.27
o arcum elevas: Solis,numeranda 4 facie, ubi 48 > clev.
Soliss ¢ tergo , ubi <. IV. Latus reFum in omné cafis eft
duplum Tangentis 42 gradunm. V. Transverfum ,in Hyper-
bold, Aggregatum ex Tangente Jamma ¢ Tangente differen-
tie 48, gr. ¢ elevationisfolss :in Ellipfi, extffente elevationt
[olis'> 48 gr. Aggregasum ex Tangenie Summae & Tang diff.
“42. gr. ¢ compl. altitndinis Jolis exiftente vero elev. jo-
lis < 48, Differentia earundeins, _
VIL
Lineam Spivalem Archimedeam dimidiam ¢f%e peripheria fus

civculi, male afferit Cl. Scurmius i Matbefi fud Enucleatd.
VHI,

(grimenforidm #ifi Geometria pevitus. rite exercere 1on potefts
unde in Rebulp. non citra infigne prajudicinm ejius cura illi-
teraris ¢ plebejis coremitts folet.

L) : Sew

“eAD DN. RESPONDENTEM
PRESES.

1T non-finitam feriem finita coércet
Summula , & innullo limite limes adeft:
Sic modico immenti veftigia Numinis harenc
Corpore, & angufto limite limes abeft.
Cernere in immen{o parvam, dic, quanta voluptas!
In parvo immenfum cernere, quanta, Deum!

FINIS
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