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Um non ita pridem in Semrum Infinit man secuU -
tionsni incidissem,prima, cujus summa pcfi Geometri¬
cam Progreßtonemab aliis jam tractatam mihi fefe ef¬
ferebat , erat fries fractionum,quarum denaminatores
Geometrica , numeratores Arithmetica progreßions
crescunt : quod cum Fratri indkajsem , non tantum
mox idem admvenit ille,sed & pratered nova cujus-
dam fraäionum seriei , cujus denorninatores Trigo¬
nalium ., ut vocantur, numerorum dupli erant , sum¬

mam pervestigavit \ quam vero & ipse , tum fignificajfet, poflridie detexi, propo¬
sitis ei vicißimaliis nonnullis,qua interea, ut clavus clavum truderesolet , occasione
hac repereram : Quibus inventis certatim alter alterum fic exercuimus , ut

paucorum dierum satio non tantum ferierum illarum , quas Ceh Leibnttm

in Actis Erud. lipf . anno i £8s . M . Febr. & 1 6 8 ) . M. Octob . recenset , nosq,

pauso antea mirati fuimus , summas dare pojfenm,fed & plura alia eas non

contemnenda exgemino duntaxat fundamento invenerimus,quorum unum con-

fiflit in resolutioneseriei m alias infinitas feries , alterum in subductioneseriei
uno alterove termino mutilata a feipsd integra . Horum vero pracipuq ( cum

eorum nihil apud hos quos legi hactenus, publicatum viderim) und ( & forte al¬

tera ) nijputatione enucleanda proponam , pramißis nonnullis , qua paßini

apud alios quoque vulgata prefiant , Propositionibus , ne Hias aliunde pe¬
tere opusejfet. Caterum quanta fit neceßitatispariter <& utilitatis hacfrterum
contemplatio , ei sane ignotum ejje non poterit , qui perfectum habuerit , ejus
modiseriessacram quasi ejfe anchoram , ad quam in maxime ardns & dijpe-

TMa solutionisProblematibus, ubi omnes altas humani ingenii viresnaufragium
pajfa , velut ultimi remedii loco confugien¬

dum efl,

A 2 otAxio -



eAxiomata fern Toßnlata .
1. Omne quantum est divisibile in partes se minores .
2 . Omni quantitate sinitä.potest accipi major.

Si quantitas quaepiam multata parte fui aliqua subtrahitur 1
Ceipsi integra , relinquitur illa pars .

'Tropofetioncs :
I, Quod data quavis quantitateminus est, illud est non-quantum seu nihil.

Dem. Nam si quantum esset , dividi posset in partes se minores ,
per Ax . r. non igitur esset dati quivis quantitate minus, contra hyp .

II. Quod data quavis quantitatemajus est, infinitum est.
Nam si finitum esset,illo possetaccipi quantitas major,per Ax . r.

non igitur quivis dati quantitate foret majus , contra hyp.
IH . Omnis Progreßio Geometricacontinuari potestper terminos infinitos .

Semper enim fieri potest : Ut primus terminus ad secundum , sic
postremus ad sequentem , & sequens ad alium & alium sine sine in
infinitum ; quorum quidem terminorum nullus aequari potest vel ni¬
hilo vel infinito , cum secus ad illum praecedens eam rationem habere
non posset, quam habet primus ad secundum, contr . defin. progr.

IV. Sißt Progreßio Geometrica quacunque A , B, C, D, E , & alia Arithme¬
tica totidemterminorum A,B,F,G,H , incipiensab iisdem terminis A & B , erunt
reliquorum singuli in Geometrica singulis ordine fibi respondentibus in Arithmeti¬
ca majores, tertius tertio, quartus quarto , ultimus ultimo , adeoque omnes omnibus.

Quia enim A. B : • B. c :: C. D D. E. erit per 25 . 5. Eucl. tum
A + C > ifi a ( txnat . Pr0gr . Arith .J4f Fjundeo F : tum 4 +
F + C > B + F ao A + G ; unde D > G : tum A + E > B + D > Bf G
oo A f H •, unde E > H Quae erant demonstr.

V . In Progreßione Geometrica crescente A, B, C, D, E perveniri tandem po¬
testad terminum E quovis dato Z majorem.

Incipiat ab iisdem terminis ProgressioArithm. A , B, F, G, H, con¬
tinuata quousque ultimus Hsuperetz ( id enim fieri poste clarer,Jtum
verb continuetur Geometrica per terminos totidem , etitque per prae«
ced. postremus E > H > Z. QJ 5. D.

Caroll. Hinc in Progr . Geom . creseente infinitorum termino¬
rum postremusterminus est « - , per Prop Is ( 00 est Nota Infiniti )

VI. In Progref. Geometr, decrescenteA,B,C,D >E pervenitur tandem ad ter¬
minum E quovisdata Z minorem» Con -



Constituatur Progressio ascendens Z, r, X, P, T> in ratione B ad A,
quousque ultimus terminus T superet A, (quod fieri posse per praeced .
constat ; ) tum continuetur altera descendendo per totidem terminos
A,B,C,D,Ej eritque ultimus E < dato Z . Quia enim Progressiones
A , B, C, D, E, 8c T, V, X, T; Z , psr eandem rationem A ad B progrediun¬
tur, & terminos numero aequaleshabent , erit ex aequo A . E : : T. Z . sed
A < T, per constr . Ergo & E < Z . Q . E . D .

Corel!. Hinein Progr . Geom . decrescente in infinitum continuata

ultimus terminus est o , per Prop . I.
VII. In omni Progr . Geom. A , B, C, D, E, primus terminus est ad fecundum ^

ficutsumma omnium excepto ultimo ad summamomnium excepto primo . ( A, B : :

AfBfC + D. BfC + PtE, )
Quia enim A. B ::B . Cr. C. D :: D. E. erit per 12 . 5. Euch A. BA +

JB+ C + O. ßfC + ß + E, QJE. D.
VIII. Progreßionis Geom . cujuscunque A, B, C, D , E , (itmntam S invenire .

Per praeced. est A . B : ',S—E. S—A -, quare convertendo A . A — B :: S— E .

E ; undeS—E 00 di !l£ l £l 8c 5 D ss E. ( - denotatdisse -

rentiam duarum quantitatum,quibusinterseritur,cum non desinitur,
penes utram sit excessus. )

Coroll. Si Progressio Geom . descendendo continuetur in infini¬

tum, adeoque ultimus terminus perCoroll . V I . evanescar, erit sum¬

ma omnium : unde liquet , quo pacto infiniti etiam termini fini¬

tam summam constituere possunt.
IX. Si Series infinita continui proportionalium A,B,C,D,E , & c. decrescat

inratione A ad B , erunt summa omnium terminorum , omnium eemto primoi
ommum demtis duobus primis, & c, etiam continueproportionales, & quidem in

eadem ratione A ad B.
Quoniam A. B :: B. C : : C. D, erit tum Aq. Eq :: Eq Cq : tum erum

A . B : t A - B. B- C r: B- C. C- D , quare dividendo sationes aequales per

« quales, : : ^ .^ j,hocestper Cor. praac . Sumina omnium ad

omnes sequentes primum , ut hi ad omnes sequentes fecundum .
Q ^ E. D . Et proinde per iy . § . Eusi . summa omnium ad omnes ser
quentes primum , ut primus ad lecundum , Q E . D.

X. Seriei infinita fractionum, p &c. quarum numera¬
tores& denominatores crescunt ProgressioneAriibm , ultimus -terminus est fraclio

tfiujas numerator & denominatorsunt communesprogressionum dijf . rentta .

Ad



Ad hac analycice investigandum consideretur quseht us termi¬
nus ut cognitus , Sevocetur t ; numerus vero termini ut quaesitus , &;
dicatur « ; eritque ex generatione progressionis terminus optatur
t ideoque oif quod aequari debet infinito : & quia
numerator hujus fractionis est finitus ( nam infinitus esse non potest,
alias t deberetesss ao oo ; ideoqueelTett- <sf, ipsaque adeo fractio nega«
riva quantitas , quod absurdum, ) oportet ut denominator sit aequa¬
lis nihilo , ac proinde c & d't, &c t oo Q . E . D .

Breviusita : Ex seriei genesi pater, terminum insinitesimumesse
Ä t OCC 00 C 'C m i—‘
r -r—“• eo —3 oo Q .E .O.b + « a <*>d d

Coroll. Summa omnium terminorum , sive ultimus primo major
sit minorve, necessarii ) infinita est j infiniti enim termini minori ho¬
rum duorum aequales infinitam dant summam : binde a fortiori, & c.

XI. - Vraci tonis ad. aliam ratio compositacß cx ratione direüa numeratorum &
reciprocadenominatorum.

Nam Jt C AD BC
: :ad . bc a. c + D. b . QJE . D.

B ‘ V ‘ BD ‘ BD
XII . Inferie sraüionum, quarum numeratores crescunt progressioneAritlm,

A AA ~C A + zC A + $C
denominatores .Geometrica , aut vice versa , ut —' J‘ G

F G H
H

aut

— . -r, . .-t- ,-r *ctN nomen ordinisultimi termini ad unitatem majorem
a a :tC ‘A + zC A + $c _
rationem habeat,quamGad G - F, erit ille terminus ibi sequenti major}hic minor .

I . Hjp. Quia IST. i . > G. G-F,erit convertendo N. JV- i . < G. F, 8c
CKT. CN- C < G. F. Ergo CN-C : in G > CAT r» F , ergo fortius ( ob
AG > AF ) A T A~C- c : r» G> A -f- CAT: rn F, hoc est , Numerator termi¬
ni N in G> Numeratore termini sequentis in F : Sed ita se habet ter¬
minus AT ad terminum sequentem , per praeced : Quare terminus AT

major sequenti, & ita deinceps ab illo omnes . Q^E. D.

z . IIjp. Inversis invertendis eodem modo demonstratur .

XIII . Stmfinitafintfraaionesquarum nu¬

meratores crescant progr. Aritbm: & denominatores Geom . erit ultimus termi¬
nus o \ fin illi crescant Geometr. bi Aritbm , erit ultimus oo .

i . Hyp . Si primus terminus secundo non sit major , continuari
saltem poterit Progressio, quousque praecedens superet sequentem,per

praeced. Esto & sint infiniti continue proportionales G, i.



tz,L > 8ee . unde propter s,L >n, - “
r erunt & ipsis factiones | 41.

E » p > TT qU£B oh ~ > d-tin nihilumtandem abeunt per Cor . Vf.
G i M o m .Quare cum Ojs> M , R > 0 ,&c . periV .multo magis L . . p ,

in nihilum abibunt , QJe .D*
r . Nisi primus fecundo minor fit , continuetur progressio ,

•quousquepraScedenssequentiminorfiatjperprsec : Esto ^ - < -~- ? &c
sint infiniti tt , i , s, t , &c. unde propter G , l , M , O, & c . ,
& ipsae fractiones§ , Lcc. proportionales erunt , quse ob < j
in infinitum desinunt per Cor. V. Quare tum S > K,T > ? , & c„
per IV . mtilto magis j y ^ &e. in infinitum excrescent. Q^ E . D.

XIV. Invmire sunimam ftriei infinit«, sracHommi , quarum denomina¬
tote* crescunt progressione Geometrica quacunque > numeratores vero progre¬
diuntur vel juxta numerosnaturales i , 2, J , 4,6 ~s. vel trigonales 1, 10,6' c.
vel pyramidales r, 4, ic , 20, e- r . _/V« M quadratos i ; 4,9 , iä , # c. <?«r cules
i3 8; 27j 64 . &c. eorumvc aqtiemultiplices.

1. Si Kumer atores progrediuntur juxta/mmeros naturales :
Summa invenitur/resolvendo seriem propositam 4 in alias infini¬

tas feries F,C, D, E, &c. quae singulae geometrice progrediuntur , qua¬
rumque summas si primam hic excipias ) novam Geometricam pro¬
gressionem F constituunt per IX . cuius quidem , uri ceterarum , fu
ma per Coroll . VIII . repetitur . En operationem :

a '
lA ?° Ä + ^ .+ Sjr + ® BlCfD + E t 2cc°

B » 2 + ■£ ■+ & ■

C :o ‘ f id + ÜI
D eo .

E eo .

ä
bd$

C

bdi
b<id

- +■& -

jtd_
bd- b

. ±- 1
M- b F 03

-Lcc. c» c

- Lcc . m

Lcc. eo ■ cd cui ad-

bddmhd
+ IX Lcc. 00 ;bdi ~ bai-Ldd

&c. 30 &c. eo e/r . „

£ in -r3; <Fi '
ditus primus termi¬
nus producit to¬
tius propositae seriei A

■ i -
aii + r xt 00 summam .bmdi b \nQjd - 1

z. Si Numeratores suntjuxta Trigonales:
Series proposita G resol venda estin aliam H,cujus numeratores

rfint 'juxta praecedentem hypothesin , hoc niodor 30 G



f + I +
b ^ u r Ha + Ki «6*-

2 C t 2C , 2 C 0+ W
+ i ..rf

+ W j
&C*

OO

33

+ J £_ , _jC_
4 <M -r L-i; & C. 00

4-c „+ ^ &c. 30

cei
bd*b

2c
bd' b

_
bdd~bd

4C

i . 03
ed$

b in Q d. \ Ruan <̂ ol l u **

dem hsEC series ad pratced.
C

Tu
' I + ~AC

& C. 22 - cd

bdl -bdd j btl ‘ bdd ‘ w b in Qxi^l

& c. oo & c . J ie habeat ut dd ad d-u

Si Numeratores sunt juxta Pyramidales :

Series resolvitur in aliam,cujus numeratores progrediuntur juxta

Trigonales , quasque ad praecedentem seriem se habet, ut d adrf— i ;

unde summa ejus invenitur oo Generaliter , fi propositae

‘seriei numeratores sint juxta figuratos cujuslibet gradus , ejus sum¬

ma se habebit ad summam similis seriei gradus praecedentis, ut i

ad d~ i : unde reliquarum omnium summam invenire proclive ad¬

modum est .
4 . Si Numeratores fumjuxta Quadratos :

Series L resolvitur in aliam M, cujus numeratores sunt Arithme¬

tice progreilionales , adeoq ; juxta primam hypothesini
4 C ' SC - ,6C & C.L - J + 5 + Bi + M

C . ^ , -£-. 4- -
b bd bdd bd$

& C . 00
cd

bdrb

4 . 3* + & + i £ & c oo - c
+ a + &a + w3

kc * bd-b

+ JB + fe 8cc- * fi £S3
+ £ ;&*. » r -2 -

> M 00
edi

binQd I
cc/z -\ ~cdd

00 i.i 1 . 11
b in C : d- t

+ zcdd
Svn

~cieTt

bdybdd
&c . 00 & c . _

Si Numeratoressuntjuxta Cubos :

Seriesresolvitur in aliam,cujus numeratores sunt Trigonalium

sextupli unitate aucti ; unde -ejussumma juxta secundamhyporhe -

dd , 6cd $ _ c da + 4 ‘ di +_ cdd
sin invenitur r-—-r-r- + r—xr/rT’ 30

sint seri,es,sequentes , Numeratorum
b laQQ^ d- l Exempli loco

Naturalium

Trigonalium

L + 5 + L t 1 + L -&c.
2 1 4. 8 1 16 32

S T 4 t i6 T J2OCV.

00 £

00 4
Pyramidalium -



Pyramidalium l + 1 + ”
+ g + . ^ &c. » . 8

Quadratorum ^ + 1 + f ^ 7? + jl ^ c* 30 0

Cuborum . . . • \ + ^ + j + ^ t ^
LoroF. Patet, in omnibus hujusmodi seriebus postremos terminos

i h nihilum desinere, & evanesceredebere ( quodipsum jam prseced .
Prop . de earum unä ex abundanti ostendimus , ) cum alias illarum
summae finitae este non polient .

X V. Invenire summamferiet infinitefractionum R , quarum muneratores
conßituunt ( enem aqualium,denominatores vero trigonalium , eorumve aque-
multiplicium.

Si a serie harmonici proportionalium N, eademmet multata pri¬
mo termino P subtrahatur, exoritur nova series Q, cujus denomina¬
tores Trigonalium dupli sunt , cujusque adeb summa aequalis erit
ipsi primo termino seriei Harmonicae N , -per,Ax . 3 .

Operatio talis : A serie N x - -f — + — f + — &c.* < 2C $ C + C

subtracta series P x — + — t — + — + y- &c. x N- -
z e 3 c qe ic 6 c e

relinquit seriem Qx — + j - ,t 77- + — + ~ - &c. x -

cujus duplum Rx - + — + ^- + + &c. x —*
’ r e 3c 6 c 1 Oe 1 Sc c

feries scii, fractionum proposita, quarum denominatores sunt nu¬
meri Trigonales ,eorumve aeque-multiplices .

Observandum tamen , non sine cautelä hac utendum esse me¬
thodo i Nam si ä sequente serie S eadem demto primo termino T
subtrahatur , prodibit series quae antea ; nec tamen inde
sequitur , summam seriei aequalem esse primo termino seriei
§ x 2A Cujus rei ratio est, quod , si a serie S subtrahitur series ter¬
minorum totidem r, in quä singuli termini postremum praeceden¬
tes singulos primum consequentes in alterädestruunt,residuum, hoc
est resultans series gj evidenter debet adaequari primo termino se¬
riei Eminus ultimo ipsius T j adeoque ipsi primo seriei S absolute
« qualis esse nequit , nisi tum cum ultimus ipsiusTin nihilum desi¬
nit , u : l quidem desinere perspicuum est in serie P velNiatnoneva -
neseit pariter inserier velaverim ! est x ~ , per X .Quin itaque po¬

tius summa seriei g^ oo y - * x "
, ut supra , B S x



S co - + | 2 + lf + - 5
c 2c zc 4c zc

T ;i , 4L . ;-r . 6<r , 7 -r -
30 - + — + i - + — + —- & C.ic 3c 4 c 5c <Se

O 30 - + - +—+
2C 6C 12C

30 -

XVI . Summa serieiinfinitabamonkeprogrefsionaliû + \ + j |
e/? infinita.

Id primus deprehendit Frater t inventa namque per praecede
summi seriei l- + l- + ^ ^ Lcc. visurus porra , quid emergeret

ex isti serie, !: + ; + — + — + — , Lcc. si resolveretur methodo prop.
XIV . collegit propositionis veritatem ex abfurditate manifesti , quae
sequeretur , si summa seriei harmonicaefinita statueretur. Animad-
vertit enim,

Seriem A,
*- + l- + ± + -i + &c, ao ( fractionibus singulis

in alias, quarum , numeratores sunt r, r, ;, 4 , Lcc. transmutatis )
seriei L, - + 7 + — + — + — + — ,Lcc. 30C + D + E + F,8cc»7 X 61 12 20 30 A.7/

C - £ + ^ 7T + — + — + Lcc . 30 per prsec. -'
20 30 4i

7 r 1 i

D . • + - + f- -—l" — + — j &C. 30 C - - 30 ;6 12 10 30 42 7 1 2

E . . . . + -i + -
12 20

+ — + —, Lcc. 30 D - - 30 - ^
30 41’ 6 j

F , + - t - + - , &c. 30E - - 30I
20 30 42 / 12 4

Lcc. 30 Lcc.

co Gj un¬
de sequi¬
tur , seri¬
em G 03 Af

(totum parti, si summa finita esset.
Ego postmodum,cüm indiclsset , idem ostensive hunc in mo¬

dum : Summa seriei infinites harmoniere Lcc. supe-12 3 4
rat datum quemvis numerum . Ergo infinita est , perii . Esto datus
numerus quantumcunque magnus : Abscinde a principio seriei
aliquot terminos , quorum summa aequet vel superet unam unita¬
tem numeri N , Lc a serie reliqui iterum aliquos abscinde , quo¬
rum summa aliam unitatem numeri N superet , idque si fieri possit
repete toties , quot in numero sunt unitates ; sic termini abseifli-
omnes superabunt totum numerum , multo magis igitur tota series

, eundem



eundem superabit. Si neges , abscissis aliquot reliquos unitatem su¬
perare posse , esto primus reliquorum , qui post abscissionem ulti¬
mam remanserunt & sequentes ^ ^ ? See . Consti¬

tuatur ad duos primos terminos - & Progressio Geometrica ,
cujus ideo singuli poli fecundam termini singulis respondentibus
in Progressione Harmonica minores sunt ob denominatores majores,
per IV. & continuetur haec usque ad d- ( quod quidem fiet in ter¬
minis numero finitis propter a numerum finitum ) eritquehsc
series Geometrica finita ao i , per VIII. Harmonica itaque termino¬
rum totidem superabit unitatem . Q^ E. D .

Coroll . i. In proposita serie initio sumto a quolibet termino ,erunt ab illo deinceps omnes, usque ad illum, cujus locus designatur
per quadratum numeri ordinis primi termini , fimul sumti unitate
majores : sic termini a zdo ad 4mm usque unitatem superant , hinc ä
5to ad zttum , hinc a 26 ad 676 ( Qi z6 ) hinc a 677 ad 448 )29
( Qi &77 ) Lcc. Nam in Geometrici progressione termini his limiti¬
bus intercepti unitaterri aequant ; ergo in Harmonici superant , ubi
& plures intercipiuntur & majores ; majores quidem uti vidimus ;
plures , quia denominatores terminorum , cum sint minores quam in
Geometrici per IV, tardius illos limites assequuntur.

2 . Patet , omnem aliam seriem harmonicam infinitam , sum¬
mam quoque exhibere infinitam ; ut ex.gr. siloco i + j -f- ^&c.
proponatur + —— [- —'— + —'— &c. ubi singuli termini sin-* » 1000 1000 JOOO 4000 d

gulorum sibi respondentium inaltera , adeoque 8c omnes omnium ,
suntsubmillecupli : nam infiniti pars millesima & ipsa infinita est.

3 . Summa seriei infinitae , cujus postremus terminus evane¬
scit , quandoque finita est , quandoque infinita.

4 . Sequitur etiam , si modo in Geometriam saltum facere per¬
missum est , spatium Curva Hyperbolicl & Asymptotis compre¬hensum infinitum esse : Secta intelligatur Asymptotos linea a cen¬
tro ^ in partes squales infinitas in punctis £, C, D, E, & c. e quibus
ad curvam educantur rectae totidem alteri Alymptoton parallelae
BM, CN, DO, EP,Scc. 8c compleantur parallelogramma AM,BN,CO,
V? , Lcc . quaeob basium squalitatem inter se erunt , ut altitudines,seu
utrects BM,CN} DO, EP, &c, hoc est , ut ex naturi

B z Hyper-



Hyperbolae cum igitur siumna *- + ’ + l- + ^ &c. infinita ostenla fit»
erit & summa Parallelogrammorum AM , BN, CG , DP See . infinita,
multoque magis spatium Hyperbolicum , quod Parallelogramm«
illis circumscriptum est.

XVII. invenire summam (erierum Leibnitzjanarum, D. H. I. aliarum ^
quarum denominatores sunt numeri Quadrati aut Trigonales , minuti aliis Qua-
dratis vel Trigonalibus.

Cei . Leibnitiusoccasione mirabilis fuse Quadraturae Circuli in
principio Actorum Lips. publicats,mentionem injicit summae qua-
rundam seriemm infinitarum , quarum denominatores constituunt
seriem quadratorum unitate minutorum , distimulato quo eam re-
pereratartificio. En breviter totum mysterium :

A serie . . . . . 4 oo ^ | + | &c. subtrahatur iplamet
demtisduobus
primis terminis, JSoo

^ + ^ + | + i &c:. 00 A ~ -- -

relinquitur c 30 \ + f + ^ + ~ + ^ &c, co ^ J8ao [ +
& propter« D to [c 7,1

A serie . . . . . E 30 j + j | + l- Sec. subtrahatur eadem
demto primo
termino , . . . . Foo ~ + ^ + | + co E- ij _ .1

2 ,
'

z
relinquitur G co ? + I + -4 + — See. m E - F n t7 ? ) oj yy

Se propterea . . . II oo \ + ~ + - + — + -i See . oo -g oo1 i Is ; ; 6 , yc, -L_ z?

& proinde etiam / 33
S
- + ~ + ^ t s- + ,- -&c. aoß-ff ® * - l oo l
Ö 24 45 bo 320 4 24Quodspsum quoque sic ostenditur :

A lene . . . . . 1 00 - t | + | + | + ^ Src. subtrahatur eadem
demto primo
termmo , . . . . | +

ĵ + ^ -f- ^ &c. oo E- \
relinquitur Aroo | + -i + _f + - , r „ ^ r r

S T i+ +
48 + 85 + ;^ &e' a,If-" 3, i

Lc proinde . . . . 1 oog + ^ +
j^ + — &c. oo ^ AT00 ^ , ut antea.

Memorabile



Memorabile autem prors&s est '
, quod summa feriet D , +

Z4
*

}0
' +

4g + Lrc . ( cujus denominatores sunt numeri qua¬
drati 4, ? ,r6,rs,z6,Lcc. unitate minuti ) invenitur«? , quin & excerptis

per saltum alternis terminis , summa feriet H, - + — + — + — &c.
j

’ 3 15 35 e?
30 - j at si ex hac iterum simplici saltu terminos loco pari positos
excerpas,ut relinquatur ^ + 4* + — &c, ejus seriei infinitae summa
elt vera magnitudo circuli nullo numero exprimibilis , sumto vid-.
quadrato diametri oo -i -.

Caeterum generaliter invenire possumus summam cujuslibet se¬
riei , cujus numeratores constituunt seriem aequalium , 6c denomina¬
tores seriem quadratorum minutorum communi aliquo quadrato
O - aut etiam seriem Trigonalium minutorum communi aliquo
numero Trigonali T : si observemus, ejusmodi series nasci per sub¬
ductionem seriei harmonicae truncatae ab initio tot terminis ( quot
indicat ibi duplum radicis quadratae communis quadrati hse
duplum unitate auctum radicis trigonalis numeri trigonalis r ) ase-
ipsi integri :

Ex . gr. ad inveniendam summam seriei D. ~ + ^ + — + — + — &c,
cujus denominatores sixntquadrati, 16, z s , ; 6,49 , 64,81 , & c.
minuti communi Quadrato 0_ . . . 9 , 9, 9, 9 , 9 , 9.
( cujus Radix Q . & duplum 6. ) - 7- „^ r ^ 7 - 16,27,40 , > ^ ,7r,Lcc .

A serie . » . • ♦ 4 co ^ + s + ; + 1 + ^ &c. subtrahatur
eadem multata sex

primis terminis . * B 30 - + 5 H- h — -— 1— - & C.7 8 9 10 1 n 12

relin’uirar . e ” 4 + f. + ?? + f.8“ - » -1-1 »
1,1 . i . i , 1 , 1 9
i 1 2 3 ' 4 f 6 ro

adeoque . . . i ) » J + 77 + i- + + ^- &c, a> .7 16 2 7 4 ® ss 7r 6 120

B i Rursus



Kursus pro inveniendi summa seriei E, \ f n + + i - + — + — &c.r 4 V Xf 2z 30 39
cujus denominatores sunt Trigonales 10, ls, 21, r8, ;6,4s , Lcc«
minuri communiTrigonali T

' . 6 , 6 , 6 , 6, 4 , 6,
( cujusRadixTrigon . j . &cduplum 4,7 , 15,22,30,37, Lee.

unitate auctum 7 )
Aferie . . . ilmi , i , 1 , £ , 1 . *_ + _ t _ + _ + _ + g

dem truncata septemprimis terminis
&c. subtrahatur ea-

/ ® i +i
relinquitur G 30 f + ^ + ^ + L + 1- + ^ &c . co ^-Fa>

I T 1 T
3 + 4 + c r

<5 : m -
3

‘ 4 1 f - 6 ' 7 '
140

«d« 4a. . . Ja l ! + ; +J 5 + i- + i . + i - + L ta . . a ‘ a »
49

Z6;
'
490

Atque ita per hanc Propositionem inveniri possunt summae se¬
riem m , cum denominatores sunt vel numeri Trigonales minuti
alio Trigonali , vel Quadrati minuri alio Quadrato ; ut & per XV,
quandosunt puri Trigonales , ut inferie + \ + - + ^- + ^ Lcc.
at , quod notatu dignum , quando sunt puri Quadrati , ut in serie

j + “ &c. difficilior est , quam quis expectaverit,
summae pervestigatio, quam tamen sinitam esse, ex alteri , qua mani¬
festo minorest,colligimus : Si quis inveniat nobisque communicet ,
quod industriam nostram elusit hactenus, magnas de nobis gratiasferet .

Hoc saltem monere adhuc liceat , qubd spatium HyperboloideCubicali ( cujus natura exprimitur peraequationem xxy ao aab, hoc
est, in qua Quadrata abscissarum ex Asymptotis sunt in applicatarumratione reciproci,) & Asymptotis suis comprehensum , eodem mo¬

do ex finita hujus seriei summi finitum esse demonstrari possit,
quo simile spatium in ipsa Hyperboli ex infinita seriei

Harmonicaesumma infinitum
ostensum est.

EMMETPA .



o . HsOH -
' o

o- NNkI- -"N-Zo^ ß.- : o -Z^ Z^Z"'
EIIIMETFA .

i.
Icut nec corpus infinit um , it a nec atomum dari posse credo , sed
utrumque nudam mentis fiSHonem esse puto,qua , postquam
corpus corpori aliquandiu addidit ademitve ,pertasa tandem
operationis fine fine repetenda , omnes multiplicationes vel
divisiones uno immani saltu transilit,ultimam fi jam satt am
esse , quam tamen unquam fieri rupugnat , supponit .

II.
Vacuum, eo modo quo concipi d nobis filet , necessario datur .

III .
Hinc vacui metm inepte natura affingitur , nec ullius phanome -

ni naturalis causa essepotefi .
IV .

Tluviorum alvei non pofiunt efie persect
'e horizontales , sed

requiritur in illis ad minimum unius pedis declivitas in mil-
liari : unde (fi fluminum ofiia ipsorumscaturiginibus , Ocea¬
nus fi loca maritima regionibus mediterraneis necessario de¬
pressiora sunt .

V.
Hinc vero non levis controversia , qua vi aqua ex Oceano in al¬tifi imorum montium cacumina revehantur : frufird saltemilli sunt , qui existimant , hoc ad eundem modum per angustosterra meatus fi canaliculos fieri pofie , quo videmus , liqua¬rem intra graciliores fistulas altius assurgere , quam consi¬

stit externi liquorissuperstcies .
VI.

Solutio quafiionum circa fisuram fi situm Iridis , quam an¬tehac in rore prati conspexit Chcist . Menzelius , ut refert in
Tphem. Nat • ( urios ; An. 1686 . fi qua in re omnium cu-

jusque loci Mathematicorum opem implorat , facilis efi, nullosArchimede indiget . Naml . fi Solis-altitudo < 41 , gr . Iris
ap-



Apparebit Hsterbolica : fi 41 . ^ )*, Farabolica : fi > 4 t . Et- ,

hptica ; fi po , Circularis . It . Axis Iridis perpetuo cfi m It-

\ neu umbra intuentis hominis . III Elevatione oculisupra ter -

raplanitiem stumtdpro radio , difiantiaproximi verticis Coni

fictionis a locostationis , est Tangens differentia inter 48 .Fr .

(st arcum elevat : Solis, numeranda a facie , ubi 48 > elev.

filis ; a tergo , ubi <2. IF . Latus r eftum in omni casti esi

duplum Tangentis 42, graduum . V. Transversum , in Hyper¬
boli,Aggregatum ex Tangente stimma (st Tangente differen «

tia 48 . gr . (st elevationisfolis : in Ellipsi, exifient e elevatione

filis 'pr 48 gr . Aggregatum ex Tangent esumma (st lang .diff

41 . gr . (stcompl. altitudinis fohs ; existente vero elev . j0 ~

lis < 2 48 , Differentia earundem .
Vis.

Lineam Spiralem Archimedeam dimidiam este peripheria fui
circuli i mate asterit Cl . Sturmius in Mathesi fuaEnucleata .

VIII.
Avrimenfiriam nist Geometria peritus rite exercere non potefi -,

unde in Rebufp . non citra , insigneprajudicium ejus cura Hü¬

ter at is (st plebejis committi filet .

- — — - — '- - bOm

DN . RESPONDENTEM
JPRJESES.

I TT non- finitam seriem finita coercet
Summula , & m nullo limite limes adest :

Sic modico immensi vestigia Numinis hserenc
Corpore , & angusto limite limes abest.

Cernere in immenso parvum , dic , quanta voluptas J
In parvo immensum cernere,quanta,Deum !

FINIS .
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